Démonstration du théoréme de Thalés
O

On considere la figure ci-dessus. Les droites (BXGAB) sont paralleles.

Partie 1 :
Dans un premier temps, considérons le trapeze ABBDappelle h la hauteur de ce trapeze.

D C

hxAB ot Aire(ABC) :hx% donc Aire(ABD) = Aire(ABC) .

Aire(ABD) =

Or Aire(ABD) = Aire(ADI) + Aire(AlB)
Aire(ABC) = Aire(BIC) + Aire(AIB)

Donc Aire(ADI) + Aire(AIB) = Aire(BIC) + Aire(AlB)

D’ou Aire(ADI) = Aire(BIC)



Partie 2 :
Dans le triangle ODC, kest la hauteur issue du point D gelt la hauteur issue du point C.

> Aire(0D0) = 22212 et Aire(OCA) = 2212
ODXhz
Donc A!re(ODC): 2 _ODxh, 2 _OD
Aire(OCcA) OAxhy 2 OAxh, OA
2
> Aire(0DQ) = 2~ et Aire(ODB) = 211
OCXhl
Donc A!re(ODC): 2 _OCxh 2 _OC
Aire(ODB) OBxhy 2 OBxh; OB
2
Or

Aire(ODB) = Aire(ODIC) + Aire(BIC) = Aire(ODIC) + Aire(ADI) = Aire(OCA)

Aire(ODC) _ Aire(ODC) ot OD _0OC

Aire(OCA) Aire(ODB) OA OB’

Partie 3 :
Le point E est le point d’intersection de la paralla (BC) passant par D et de la droite (AB).

On saitque DCBE est quadrilatére

(DC)//(BE) et (DE)//(CB)
Or si un quadrilatere a ses c6tés opposés pasaliédes c’est un parallélogramme.
donc DCBE est un parallélogramme.

On saitque DCBE est un parallélogramme

Or un parallélogramme a ses cOtés opposés de nodigueciur.
doncDC=EB.

D’apres la partie 2, comme (DE) et (BC) sont pated.

Ona oS g 1_§:1_@
AB AO AB AO

AB-EB _AO-0D EB_OD

AB AO AB AO

AB_EB_AO _OD DC _OD(_OC
AB AB AO AO AB OAl OB



